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НЕИЗВЕСТНОЕ ПИСЬМО П. Л. ЧЕБЫШЕВА' С. В. КОВАЛЕВСКОЙ 2

П. я. КОЧИНА (Москва) и Р.-Л. КУК (США)

Опубликованную переписку П. Л. Чебышева нельзя назвать обширной [1]. Кго пи-
нандено мало. Поэтому каждое новое письмо представляет большую ценность. Ка

жется, наибольшее число писем было нм послано С. В. Ковалевской. Пять
холятся в архиве Г. Мнттаг-Леффлера з, в группе писем от русских математиков. По
фотокопиям, предоставленным Институтом Мнттаг-Леффлера Академии
они были опубликованы в разных местах и собраны в Собрании сочинений П. Л. Чебы
шева (т. 5 и 2). Недавно профессор Роджер Кук обнаружил среди лекций С. В. Кова
левской в Институте Миттаг-Леффлера еще одно

Письмо представляет

сем

из них на-

иаук СССР,

письмо, помещаемое здесь,
специальный интерес еще потому, что существует Персия:

Чебышев не любил эллиптические функции. В задачах  о приведении эллиптических
тегралов Чебышев стоял на «алгебраической» точки зрения, а Вейсрштрасс—па «транс
цендентной». Впрочем, ученик Чебышева Е. И. Золотарев < применил теорию эллиптиче
ских функций для доказательства одной теоремы Чебышева [1, т. 2, с. 489]. В дейст
вительности мы имеем, по-видимому, лишь одну опубликованную статью Чебышева с
применением эллиптических функций — это появившаяся в самом конце его жизни.
1894 г., работа [2]. Ковалевской же он сообщил о ней,
письма, еще в 1889 г.

ин-

в
как видно из прилагаемого

В более ранней статье [3] 1859 г. Чебышев ставит

ставлении V V 1\
вопрос о приближенном пред-

— виде суммы рациональных дробей. Отсюда статьеV /
1894 г. он

получает выражение интеграла от U/yv в виде суммы интегралов от рацио
нальных функций о и V, причем коэффициенты оказываются
циями. В статье 1894
255], Чебышев

эллиптическими функ-
г., приведенной также в Собрании его сочинений [т. 3, с. 240

по сравнению с прилагаемым письмом более подробно рассматривает
примеры.

В письме Чебышева
добавляя:

есть загадочное место: он указывает математический журнал,
«куда впервые я был введен Вами» —это Bulletin de la Societe Malliemati-

que de France, где была статья «Об алгебраических дробях ...» [4]. Но
в этом жур11але еще в 1875 г. опубликована заметка Чебышева [5]. Так когда же Ко
валевская могла ввести Чебышева в журнал?

Отметим, что перевод статьи П.
язык О. Баклундом з.

напечатана его

Л. Чебышева 1894 г. был сделан на немецкий

Письмо П. Л. Чебышева

Многоуважаемая Софья Васильевна!

Я еще не успел принести Вам чувствительнейшей благодарности за содействие
напечатанию перевода [6], сделанного Лионом®, как снова обращаюсь к Вам с

‘ Чебышев Пафнутий Львович (1821—1894)
Ковалевская Софья Васильевна (I850--1891).
Миттаг-Леффлер Гёста (1846—1927).

♦ Золотарев Егор Иванович (1847—1878).
Баклунд Оскар Андреевич (1846—1916)—астроном
Лион Жозеф (Lyon J.) (1858-1907)—ученик П. Л. Чебышева н Г. Дарбу,

про
к

сь--
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бой сделать то же относительно перевода, при сем прилагаемого, другой статьи [7],
содержащей приложение к исчислению вероятностен, выводом которой кажется пер
вая статья. Я скоро буду иметь честь прислать Вам мою новую статью о сочленениях.
Знаю, что этот предмет Вас мало интересует и для Вас будет интереснее работа, ко
торую я собираюсь публиковать. Здесь будет дано при помощи эллиптических функ
ций полное решение вопроса, о котором я делал краткое сообщение во французском
математическом журнале, куда впервые я был введен Вами (Bulletin, tome XII, № 5,
1884).

Получаемые мною формулы при решении этого вопроса могут быть с пользою
употреблены при вычислении интегралов эллиптических, ультраэллиптических и дру
гих более сложных. Что это за формулы, можно видеть из нижеследующего, заклю
чающего в сжатом виде все необходимое для их приложения.
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Если в интеграле

Г и
ди

J VV
функции и, V при всех величинах переменной
остаются

ской функции с модулем

он распространяется,
положительными и V остается между Л-1 и Мо<М, при помощи эллиптиче-

и, на которые

М — М о
М

получается такая формула для приближенного определения этого интеграла:

2iK
YMdn ● ил

2п-\- 1S ди
2iK 2iK

Vsn^ ●ь Mcn^
2rt+ 1 2n + I

2iK

2n+ 1
где n — какое-нибудь целое число

я
2

Зф

J Y1—sin^ ф

суммирования же распро[стра]илются на

i=—п, —(п—1) 1,0, —1 . ... п—1, п.

С возрастанием числа п быстро увеличивается степень точности этой формулы; так
как она при различных числах п дает величиг{у интеграла

Г У
ди,

J Vv
умноженную на некоторые количества, не выходящие за пределы 1, р,
где р определяется уравнением

8
/Г+7 34«4-1212rt+64Л+3 + 9= 1 _

qvin+e -f- . .2П+1 «пч-з\ 1 + 9 + 9 ●  /
в котором

я
3

дфл
К ■о sin* ф

q =е
В частном случае

Vik =

получается
q—Q-n^

Viвследствие чего при _ уравнение, определяющее р, приводится к такому:

8
/ J _|_ g“(4fl+2)n g-(12fl+e)n g“(24n-H2)n_|_ _ _ \

^  1 _|_е-('зп+1)я_|_ ^~(вп+з)л g-(i2fi+o)n ^ ^

что при л=1, 2 дает
р = 0,9993922,
р = 0,9999998,
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откуда видно, как быстро приближается к единице величина ц при возрастании
ла п.

чис-

Делая же
У=1—X^sin^u

и замечая, что при этом Л1=1 и интеграл
2iK

М dn ● ии
2п+ 1 ди

о |/^ sn~
2iK 2iK

-J- Men?
2л + I 2n+ 1

равняется
2iK

(Уdn

2л + 1
2л Ч- 1 ● tang и ,1 — t?sn

arc tang
.  2//C— Х=5л2

2л -Ь1

находим для интеграла
и и
С и дп

— ди =
J /Уо J /1 — Х2 sin» ио

с точностью, определяемою близостью количества |х  к единице, такое приближенное
выражение:

(/'
2iK 2iK

arc tang — 7?sn^ tang иdn
2л +1 2л + 1V

2t/C
— Х"5л2

2л+ 1
2iK

2dn
2л + 1

что при /1=1, n = 2 приводится к следующему:
Во

AqU -j- arc tang {У?о tang л),Rо
В В

Aj_u + arc tang {Ri tang и) -|- arc tang (i?a tang u).
RR 2i

где

Ло = 0.3933195; Во = 0,6066805;
'6.8Т04б09Х2,

/li = 0,2360679; Bi = 0,4188060; Во = 0.3451258
Ri = Y 1 —0,4262987 K-; R^= —0,9313130X2.

Эти формулы получены в предположении

Ro^V\

что по равенствам

^=|/-
М — Мо

, М= 1
М

имеет место при
1

М о —
2 ’

а потому в пределах интегрирования функция
V'= I—Х^ sin* и
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нб должна принимать значений меньше А1о=’/2 и, следовательно, должно быть

sin и <
2Х

Подобные формулы мы находим для вычисления интеграла

*  1 + Р sin- и ди

полагая

1 4* Р sin- ии = V=l—Х- sin^ и.
1 +^sin^ и

В заключение прошу передать мое почтение Мнттагу-Леффлеру и принять увере
ние в глубочайшем уважении, с которым пребыть честь [имею]

6-го [сентября] 1889.
П. Чебышев
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175 лет275 лет

Со дня рождения Ляьбрсхта Галлера
выдающегося
медика и по-

многих Академий и

Со дня рождения Иоганна Бенедикта
Листинга (25.VII.1808 — 24.XII. 1882),
немецкого математика и физика. Листинг
наиболее известен своими работами по то
пологии («топология» — его термин). За
нимаясь геодезией, он ввел термин и по
нятие «геоид», являющееся основным в
теории и методах изучения формы, раз
меров и строения Земли.

-tie.X.iyoS — 12.XI1.1777).
-швейцарского натуралиста,
-эта. почетного члена :
лаучиых обществ.

125 лет

Со дня рождения Владимира Ми
хайловича Шимкевича
23.11.1923)

(9.VIII.1858 —
выдающегося русского зо-

● 1 /М

Sir:;- ««аг <

f Г

На всех дошедших до нас портретах
А. Галлер изображен за письменным сто-
-лом с книгой или пером в руках, что есте-
●ствепио при огромном литературном на-
■«следстве, оставленном им: опубликовано
740 книг и статей по анатомии, ботанике,
геологии, медицине, физиологии, э.мбрио-
логии. исторш! пауки и так далее, он ав
тор 10 000 рецензий (из них 1000 на не
научные произведения): известно 13 000
его писем 1080 корреспондентам из мно
гих стран Европы.

Создатель учения о раздражительности
и чувствительности, оказавшего большое
влияние на ряд философов-материали-
стов (Дидро, Ламетри и др.), автор си
стематики, отличной от лиинеевской, ос
новоположник антропологии. известный
поэт (говорят о его влиянии на Шиллера
и Клопштока), организатор крупной ин
тернациональной научной школы в Гет
тингенском университете, Альбрехт Галлер
●оставил яркий след в духовной культуре
XVIII в. Лит.; Меркулов В. Л. Альбрехт
Галлер. 1708—1777. Л.: Наука, 1981.

олога-дарвнниста, академика, ректора Пе
тербургского университета (1921—
1922 гг.). Основные труды В. М. Шнмке-
вича относятся к морфологии, эмбриоло
гии и систематике. Исследования по си-
сте.чатике морских пауков он завершил
фундаментальным двухтомным трудом
«Многоклеточные (Pantopoda)». Убежден
ный дарвинист, Шимкевнч разрабатывал
общие вопросы эволюции, выдвинул тео
рию происхождения хордовых, исследовал
вопрос о происхождении червей. Он автор
известных учебных курсов; «Биологиче
ские основы зоологии», «Курс сравнитель
ной анатомии позвоночных животных»
(использовался в Германии как универ
ситетский учебник).
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